
مسألة شاملة

يتمية فردية مسألة شاملة: دراسة دالة لوغار

يتمية كاملة )مجموعة التعريف، النهايات، المستقيمات يا: الأول مسألة دراسة دالة لوغار تمرينان مستقلان على نمط امتحان البكالور
المقاربة، المشتقة، جدول التغيرات، مماس، حل المعادلة f(x)=0 بمبرهنة القيم المتوسطة ورسم(، والثاني قصير حول تناقص مادة

يتمية. المدة المقترحة: ثلاث ساعات. مشعة بالدالتين الأسية واللوغار

يتميةالتمرين الأول )مسألة( — دراسة دالة لوغار

. نعتبر الدالة  المعرفة بـ:  و  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس 

الجزء الأول: مجموعة التعريف والنهايات

بيّن أن مجموعة تعريف  هي  وأن  فردية.1(

)2. احسب  و  ثم استنتج النهايات عند  وعند 

. ما3( بيّن أن المستقيم  مقارب مائل لـ  بجوار  وبجوار  وادرس وضعية  بالنسبة إلى 
المستقيمان المقاربان الشاقوليان؟

الجزء الثاني: التغيرات

)4. بيّن أن  من أجل كل  من 

)5. شكّل جدول تغيرات  على  ثم استنتج اتجاه تغير  على 

)6. اكتب معادلة المماس  لـ  عند النقطة ذات الفاصلة 

f(x) = 0 الجزء الثالث: المعادلة

)7. ا  وأن  بيّن أن المعادلة  تقبل في  حلًا وحيدً

)8. استنتج حلول  في 

الجزء الرابع: الرسم والمناقشة

)9. ارسم  والمستقيمين المقاربين الشاقوليين و  و 

)10. ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي  عدد حلول المعادلة 

— تناقص مادة مشعةالتمرين الثاني

. تتناقص كتلة مادة مشعة )بالغرام( بدلالة الزمن  )بالسنوات( وفق 

)1. ادرس اتجاه تغير  على  واحسب 

نصف العمر  هو الزمن الذي تنقص فيه الكتلة إلى النصف. بيّن أن  واحسب قيمته المقربة.2(
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)3. بيّن أن  من أجل كل 

بعد كم سنة تصبح الكتلة أقل من أو تساوي  غ؟ )عبّر بدلالة  ثم أعط قيمة مقربة.(4(

حاول حل التمرين بنفسك أولًاالحلول المفصلة

يتميةحل التمرين الأول )مسألة( — دراسة دالة لوغار

الجزء الأول

: (1 يلزم  أي  أو  )جدول إشارة الحاصل(.  متناظرة بالنسبة إلى  ومن أجل 

:  فـ . عند  :  فـ  و  فـ  (2 عند 

. . بما أن  فردية:  و   و 

ا(. فالمستقيم (3  عندما  )وكذلك عندما  لأن  أيضً

: . الوضعية: إشارة   مقارب مائل بجوار  وبجوار 

ولا يتقاطعان لأن  وهو مستحيل. المستقيمان المقاربان الشاقوليان:  و

.

الجزء الثاني
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. :  و  فـ  (5 على 

.) ا من  إلى  )متفق مع التناظر بالنسبة إلى  ا فـ  و  متزايدة تمامً :  أيضً على 

. المماس: (6  و 

الجزء الثالث

ا وصورتها  فللمعادلة  حل وحيد  )مبرهنة القيم المتوسطة(. (7 على  الدالة  مستمرة ومتزايدة تمامً

جدول قيم:
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.  إذن 

ا وصورتها  فللمعادلة حل وحيد وبالفردية هو  (8 على  كذلك  مستمرة ومتزايدة تمامً

.) يبًا  (. إذن حلا المعادلة  في  هما  و  )تقر (
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الجزء الرابع

:) (9 الرسم )المنحنى متناظر بالنسبة إلى 
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. إذن من أجل كل عدد حقيقي  للمعادلة ا وصورتها  (10 على كل من  و  الدالة  مستمرة ومتزايدة تمامً

 حل وحيد في كل مجال: حلان بالضبط.

— تناقص مادة مشعةحل التمرين الثاني

. ا. و  فـ  (1  فـ  متناقصة تمامً

. نحل  2)

 سنة.

: (3 باستعمال 

. أي بعد حوالي  4)

.)  سنة )وهو ثلاثة أضعاف نصف العمر لأن 

O
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